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اگر باشند. حقیقی درایه هاي با n×m و m× n ماتریس هاي ترتیب به B و A کنید فرض .1
است. خودتوان نیز BA دهید نشان باشد، قطري BA و خودتوان AB

(.T٢ = T هرگاه گوییم خودتوان را T (ماتریس

ندارد. وجود زیر ویژگی با f : R → R تابع دهید نشان .2
به {f(ai)}∞i=١ دنباله متمایز، جملات با حقیقی اعداد از {ai}∞i=١ همگراي دنباله هر «براي

نیست.» همگرا حقیقی عدد هیچ

گونه اي به باشد حقیقی ضرایب با متغیره n چندجمله اي تابع یک f : R
n → R کنید فرض .3

دهید قرار است. 1 حداکثر f در متغیر هر درجه ي که
Q = {(x١, · · · , xn)| x١, · · · , xn ∈ [٠,١]}.

هستند 1 یا ٠ آن درایه هاي از کدام هر که است موجود R
n در b مانند نقطه ا ي دهید نشان

.|f(b)| ≥ |f(x)| داریم Q در x = (x١, · · · , xn) هر ازاي به و
.∑
i∈N

ai < ∞ به طوري که باشد نامنفی حقیقی اعداد از دنباله اي {ai}∞i=١ کنید فرض .4
،A مثل طبیعی اعداد ناتهی زیرمجموعه هاي از شمارایی تعداد حداکثر براي می دانیم
هستند. صفر برابر بعد به جایی از دنباله این اعضاي کنید ثابت است. گنگ عددي ∑

i∈A
ai

T اگر .G = CT که طوري به باشند آن زیرگروه هاي C و T و گروه یک G کنید فرض .5
است. متناهی G/Z(G) کنید ثابت ،T ̸= NG(T ) و نامتناهی دوري C متناهی،

اعداد ها pi که کنید تعریف (p١, p٢, p٣) صورت به نقاط تمام از متشکل را ∆ مجموعه ي .6
که باشند R٣ در بردار سه v١, v٢, v٣ کنید فرض .p١+p٢+p٣ = ١ و باشند نامنفی حقیقی
تصادفی طور به (p١, p٢, p٣) نقطه ي اگر دارد. را اقلیدسی طول بیشترین v١ آنها، بین در
داریم (٠, ١۴) بازه ي در c عدد هر ازاي به کنید ثابت شود، انتخاب ∆ از یکنواخت توزیع با

.P(∥p١v١ + p٢v٢ + p٣v٣∥ ≤ c∥v١∥) ≤ ۴c

است.) w بردار اقلیدسی طول ∥w∥ از منظور و A پیشامد دادن رخ احتمال P(A) از (منظور
باشید موفق


