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x, y ∈ B هر براي و B = {x = (x١, x٢) ∈ R٢ : ||x|| =
√
x٢١ + x٢٢ < ١} کنید فرض .7

d(x, y) =

{
٢− ||x|| − ||y||, x ̸= y

٠ x = y.

کنید.) ثابت را d بودن متر نیست (لازم ندارد. حدي نقطه (B, d) متریک فضاي کنید ثابت

که طوري به موجودند (Q,+) گروه از B و A سره زیرگروه�هاي دهید نشان .8
Q = {a+ b | a ∈ A, b ∈ B}

هر براي که طوري به کنید ارائه f : (٠,+∞) → R مانند غیرثابت و پیوسته تابعی از مثالی .9
.f(٢x)f(x) ≤ ٠ مثبت x

تابعی φ : Mn(R) → Mn(R) و حقیقی n × n ماتریس�هاي مجموعه Mn(R) کنید فرض .10
براي کنید ثابت .φ(P + Q) = φ(P ) + φ(Q) وارون�پذیر P,Q ∈ Mn(R) هر براي که باشد

A,B ∈ Mn(R) هر
φ(A+B) = φ(A) + φ(B).

زیر سري کنید ثابت .١ ≤ β < α و باشند حقیقی اعداد ٠ < x١ < x٢ < · · · کنید فرض .11
همگراست.
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براي که طوري به دارند وجود طبیعی اعداد از A١, A٢, A٣, . . . زیرمجموعه�هاي کنید ثابت .12
مقسوم بزرگترین با برابر Ai ∩ Aj اعضاي تعداد متمایز) لزوماً (نه j و i طبیعی عدد دو هر

است. j و i مشترك �علیه

باشید موفق


